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摘要 :为了保证双半外圈双列调心球轴承的预紧效果 ,对其预紧力的确定和预紧量的大小进行了分析计算。这种轴承结

合了成对双联向心推力球轴承和双列向心调心球轴承的优点 ,既能实现大角度调心 ,调心角度达 3°,又能进行轴向预紧。

通过对这类轴承的力学分析 ,推导了轴向预紧力与轴承支撑负载的关系公式 ,而预紧量是通过控制两个半外圈之间的隔

圈厚度进行调节的。基于弹性接触理论 ,推导了轴承定位隔圈磨削量大小的公式。将轴承用于 LAMOST 天文望远镜

像场旋转轴中 ,对内径 <1 100 mm 的轴承现场安装预紧调整后进行实测。测量结果表明 ,在任意 50°范围内 (旋转轴工作

范围) ,轴系径向跳动 < 0. 02 mm ,端面跳动 < 0. 03 mm ,满足了 LAMOST 对像场旋转轴系刚度和旋转精度的要求。跟

星实测像场旋转精度 RMS 值优于 0. 3″。
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Abstract : The preload and precompact capacity of a two2piece outer ring self2aligning ball bearing are

analyzed in t his paper to ensure t he preload effectivity. This bearing has t he merit s bot h f rom a double

row angular contact ball bearing and a double row self2aligning ball bearing , so it not only can be pre2
loaded to enhance stiff ness , but also can self2align to compensate the misalignment . The maximum

misalignment angle reaches 3°. In order to be preloaded properly , t he outer ring is consisted of two

sp herical inner face raceways , which forms a sp herical surface whose center is common to t he bearing

center and a in2between spacer . The preload is cont rolled by adjusting t he thickness of t he spacer .



The relationship between preload and bearing supporting is analysed and formulated with the help of a

mechanic t heory. Meanwhile , based on t he Hertz contact t heory , the formula to determine t he spacer

t hickness is given. This kind of bearing is adopted in a L AMOST telescope ,test result s show t hat t he

radial runout is less t han 0. 02 mm and axial runout is less t han 0. 03 mm for aφ1 100 mm bearing at

an arbit rary angle of 50°. The t racking accuracy of focal rotation is bet ter t han 0. 3″supported by this

kind of bearings.

Key words : astronomical telescope ; double row self2aligning ball bearing ; preload ; precompact capacity

1 　引　言

　　双列调心球轴承外圈滚道是球面的一部分 ,

其曲率中心在轴承旋转轴线上 ,具有自动调心的

性能 ,一是用于补偿由于轴的弯曲和轴承座孔变

形产生的同轴误差 ,二是在大型机构中 ,可以降低

支撑结构的安装调试精度指标。有不少学者对这

类轴承的调心问题进行了研究[124 ] ,文献 [ 5 ]对这

类轴承的径向和轴向刚度进行了分析计算。成对

双联向心推力球轴承在轴承生产中考虑到预紧变

形量的大小 ,在相配对的两个轴承的内圈或外圈

的端面上 ,磨去一定的预紧变形量[6 ] 。当将这种

轴承安装到轴承部件上时 ,用轴向预紧装置压紧

相应端面 ,两轴承即处于预紧状态 ,磨削量可根据

实际工作负载来确定。轴承预紧后 ,轴承的刚度

和旋转精度都能得到改善。很多学者对此进行了

相关的研究[ 7211 ] 。

L AMOST 天文望远镜像场旋转轴两个支撑

点距离为 1 938 mm ,为了降低两个支撑座孔同轴

要求和加工调试成本 ,需要用可调心轴承来补偿

两个座孔同轴偏差。另一方面 ,像场旋转精度要

求 RMS 值为 1″,因此 ,支撑轴承需要进行消隙处

理。这两个要求实际上是双列调心球轴承和双联

向心推力球轴承的特点综合。因此 ,本文采用了

一种称之为双半外圈双列调心球轴承 ,采用球面

外圈实现调心功能 ,用两个双半外圈 ,在其中间加

隔圈 ,通过控制隔圈的厚度来达到预紧的目的。

采用这样的轴承 ,实现了大角度调心和预紧提高

刚性的双重功能 ,保证了像场旋转轴系的旋转精

度。跟星实测像场旋转精度 RMS 值优于 0. 3″。

这种轴承隔圈厚度的控制是实现高精度轴系

的重要一环。首先根据对这类轴承的力学分析 ,

得到相对于工作负荷的预紧力 Fa0 ,然后根据三

维接触弹性理论 ,得出在 Fa0 的作用下 ,两个半外

圈的相对趋近量Δt ,Δt 就是中间隔圈的磨削量。

经过磨削后的隔圈装入轴承后 ,在压紧装置的作

用下 ,实现了轴承的消隙 ,达到提高旋转精度的目

的。这类轴承 ,可以根据不同的工作负荷 ,磨削不

同的隔圈 ,达到不同的预紧目的。

2 　预紧力和预紧量分析计算

2 . 1 　轴承结构

双半外圈双列调心球轴承结构如图 1 所示。

由双半外圈、隔圈、钢球、保持架和内圈组成。与

传统的双列向心球面球轴承相比 ,其区别在于球

面外圈由三部分组成 :两个内球面半外圈和中间

隔圈。这种轴承有如下的特点 :

图 1 　轴承结构图

Fig. 1 　Structure of bearing

(1) 能够实现较大的调心功能 ,调心角度达

3°。
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(2) 能够采用定位预紧 ,提高轴承的刚度。

与现有调心球轴承 1 ∶12 锥面预紧相比 ,既降低

了轴承和被支撑轴的加工成本 ,又不需要较大的

轴向空间。

(3) 轴承本身自成一预紧的封闭系统 ,这样

预紧力不会传给被支撑轴。

(4) 根据不同的工作要求 ,通过配磨中间隔

圈的厚度 ,实现不同的预紧目的。

(5) 这种轴承比较适合于低速、小加速度、无

振动冲击的场合 ,如天文望远镜轴系支撑等。

2 . 2 　预紧力的分析

在高精度的轴系中 ,轴承通常是在预紧状态

下工作的。通过预紧使轴承滚动体和内外套圈间

产生一定的预变形 ,接触面处于压紧状态 ,增加了

轴承的刚度和提高了旋转精度。另外 ,经过适当

的预紧 ,能够控制滚动体的自旋滑动 ,减少滚动体

的公转打滑等问题。

轴承预紧有径向预紧和轴向预紧两种 ,通常 ,

多数采用轴向预紧。轴向预紧又分为定位预紧和

定压预紧两种方式。预紧方式取决于轴系运转的

速度、加速度、工作环境 (温度、湿度) 、润滑情况

等。本文讨论的双半外圈双列调心球轴承应用于

大型天文望远镜 ,运行速度和加速度都很小 ,也没

有冲击和振动等问题 ,因此采用轴向定位预紧方

式。在相同预紧变形量下 ,定位预紧比定压预紧

更能提高轴系的刚度。预紧方式如图 1 所示。在

两个半外圈的端面上施加预紧力 Fa0 。轴承预紧

力与变形的关系如图 2 所示。图中横坐标为轴承

外圈在预紧力作用下的轴向变形量δ,纵坐标为

相应的轴向作用力 F。

图 2 　定位预紧力与变形关系图

Fig. 2 　Curves of preload and deformation

　　图 2 中曲线 ①代表图 1 中轴承右半外圈的变

形情况 ,曲线 ②代表轴承左半外圈的变形情况。

假设轴承定位预紧的预紧力为 Fa0 ,在 Fa0 作用

下 ,左、右半圈分别沿轴向向中间移动 ,曲线 ①和

曲线 ②的交点 O 表示在 Fa0 作用下左半外圈和右

半外圈的变形量均为δa0 。当轴承外负荷在轴向

的分力 Fa 作用在轴承上 ,并相应的产生δa 的轴

向变形。此时 ,轴承左半外圈的变形量减小δa ,右

半外圈的变形量增加δa ,从图 2 可以得出 :

δa1 =δa0 +δa

δa2 =δa0 - δa

, (1)

这时 ,作用于轴承右半外圈的轴向载荷增加

了ΔFa1 ,作用于轴承左半外圈上的轴向载荷减小

了ΔFa2 ,即 :

Fa1 = Fa0 +ΔFa1

Fa2 = Fa0 - ΔFa2

, (2)

由作用于轴上的力系平衡可得 :

Fa = Fa1 - Fa2 , (3)

如增大 Fa ,使ΔFa2 = Fa0 ,则轴沿 Fa 方向的

移动量δa =δa0 ,此时 ,轴承的左半外圈完全不受

负荷 ,因此 :

δa1 = 2δa0

δa2 = 0
, (4)

此时的 Fa 就是卸紧负荷 Fau ,根据球轴承负

荷与变形之间的关系式[6 ] :

δa = Ka F2/ 3
a , (5)

有 : Fa = Kaδ3/ 2
a , (6)

式中 :δa 为轴承内、外圈轴向相对移动量 ; Fa 为作

用于轴上的轴向载荷 ; Ka 为轴承弹性变形系数 ;

对轴承右半外圈而言 ,

Fa0 = Kaδ3/ 2
a0 , (7)

当出现卸紧负荷时 :

Fa = Fau = Fa1 = Ka (2δa0
) 3/ 2 , (8)

所以 ,

Fau = 23/ 2 Fa0 = 2 . 83 Fa0 , (9)

为了保证轴承中两列钢球都能与两个半外圈

接触 ,轴向定位预紧力为 :

Fa0 ≥Famax / 2 . 83 = 0 . 35 Famax . (10)

此处的 Famax 是轴承负载在轴向的分力 , 其

中 ,包括径向负载在轴向的分力。分析见后面的

具体计算。
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2 . 3 　预紧量的分析计算

轴承钢球在预紧力的作用下 ,分别与外圈和

内圈接触 ,产生弹性变形。根据参考文献[5 ]的分

析计算 ,钢球与内圈作用的弹性变形比与外圈作

用的弹性变形小两个数量级。因此 ,在本文的计

算中 ,仅考虑钢球与球面外圈之间的弹性变形。

根据三维接触理论 ,两球体在径向力 Fn 作用下

的径向趋近量δ为[11 ] :

δ=
3

9 F2
n

4 E2 R
, (11)

式中 : E为综合弹性模量

1
E

=
1
2

1 -ν2
ball

Eball
+

1 -ν2
bearing

Ebearing
, (12)

νball ,νbearing : 钢球和轴承外圈的泊松比 ; Eball ,

Ebearing :钢球和轴承外圈的弹性模量 ; R 为综合曲

率半径 ,1/ R = 1/ Rball - 1/ Rbearing 。

轴承在上面分析的 Fa0 作用下 ,可以认为整

圈钢球在轴向均与外圈接触 ,且受力相等。即 :

Fn = Fa0 / ( z ·sinα) , (13)

Fa0 :轴向预紧力 ; z :单列钢球数 ;α:接触角。

因此 ,在预紧力 Fa0 的作用下 ,根据 Hertz 接

触理论可得滚动体与球面外圈在轴向的趋近量

为 :

Δt =
2δ

sinα
=

2
sinα

×
3

9
16

Rbearing - Rball

Rbearing Rball

1 -ν2
ball

Eball
+

1 -ν2
bearing

Ebearing

2 Fa0

z ·sinα

2

. (14)

3 　应用实例

　　L AMOST 像场旋转轴前后两个支撑轴承均

采用双半外圈双列调心球轴承[12 ] 。两只轴承的

间距为 1 938 mm。内径分别为 :大轴承 <1 100

mm ,小轴承 <680 mm。两只轴承如图 3 所示。

图中轴承中间槽为配磨隔圈。被支撑轴及其负载

总重量为 5 852 kg。

图 3 　轴承实物图
Fig. 3 　Bearing picture

从轴承结构图 (图 1) 中的受力分析可以看

出 ,轴承径向负载 Fr 通过钢球作用于双半外圈 ,

钢球上的作用力对外圈产生轴向压力。此轴向压

力的作用结果使得两个剖分的球面外圈向外移。

在计算轴承的预紧力时 ,也要考虑这一轴向分力。

为此 ,需要先求出 Fr 在钢球上的反作用力。向心

球轴承中钢球的载荷分布如图 4 所示。

对于双半外圈双列调心球轴承而言 ,在径向

载荷 Fr 的作用下 ,轴承中两列滚动体承受相同的

图 4 　钢球载荷分布图

Fig. 4 　Ball pressure dist ribution

载荷 ,每一列中最下面的滚动体载荷最大 ,滚动体

载荷与 Fr 的关系为[6 ,13 ] :

F0 = F0′= 2 . 185
Fr

z ·cosα , (15)

式中 : F0 指右半圈最下面滚动体的载荷 ; F0′指左

半圈最下面滚动体的载荷。注意 :公式 (15) 中 z

指单列的钢球数。

左、右两列中其余相对应钢球的载荷也相等 ,

与最下面钢球的载荷关系为 :

Fi = F0 ·cos3/ 2 ( iψ) , (16)

式中 : i 为从最下面的一个钢球沿圆周向上的钢

球数 , i = 1 , 2 , ⋯, int ( z/ 4) ;ψ= 360°/ z , z 为单列

钢球数 ;

由 Fi 产生的轴向分力为 :
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F( r - a) i = Fi ×sinα .

则 ,产生的总的轴向力为 :

Fr- a = ∑
n

i = 0
Fi ·sinα = ∑

n

i = 0
F0 cos3/ 2 ( iψ) ·sinα ,

(17)

式中 : n = int ( z/ 4) .

根据以上公式编写 Matlab 程序 ,可以得到

大、小轴承预紧力的数据表 (表 1) 。

表 1 　轴承预紧力计算表

Tab. 1 　Preload data

参数 大轴承 小轴承

轴向力 Fa / N 8 244 16 488注1

径向力 Fr / N 53 002 5 518

压力角α/ (°) 8 10

单列钢球数 z 62 38

ψ/ (°) 5. 81 9. 47

F0 / N 1 886 322. 18

Fr - a/ N 4 792. 93 878. 56

总的轴向负载 Famax / N 13 036. 93 17 366. 56

最小预紧力 Fa0 / N 4 562. 93 6 078. 30

　　注 1 :像场旋转轴整个结构都在光路中 ,有 <540 mm

的中孔用于走线。因此 ,综合考虑挡光问题、走线问题以

及整个结构的重心位置等设计条件 ,分配给大轴承的轴

向力为总轴向力的 1/ 3 ,小轴承为 2/ 3。

求得预紧力后 ,可根据公式 (14)计算大、小轴

承的预紧量 ,即隔圈的磨削量Δt。计算结果列于

表 2。

表 2 　轴承预紧量计算表

Tab. 2 　Precompact capacity

参数 大轴承 小轴承

压力角α/ (°) 8 10

Rball / mm 20. 68 23. 82

Rbearing / mm 626. 534 424. 906

νball 0. 3 0. 3

νbearing 0. 3 0. 3

Eball / (N/ m2 ) 2. 07 ×1011 2. 07 ×1011

Ebearing / (N/ m2 ) 2. 07 ×1011 2. 07 ×1011

单列钢球数 z 62 38

Fa0 / N 4 562. 93 6 078. 30

Δt/ mm 0. 12 0. 13

　　表 2 中 ,Δt 就是隔圈需要的磨削量。磨削后

的隔圈装上轴承后 ,用轴向压紧圈将左半外圈和

右半外圈压贴在一起 ,可在轴承座上开观测孔 ,用

塞规进行实测。同时 ,用力矩扳手实测压紧螺钉

上的压紧力。两者结合起来保证预紧效果达到最

佳。

隔圈磨削量Δt 的加工精度会引起预紧力的

偏差。大轴承隔圈外径 <1 299 mm ,原始厚度 40

mm ,小轴承的隔圈外径 <899 mm ,原始厚度 30

mm。磨削加工Δt 后实测厚度偏差量分别为

+ 13μm和 + 9μm。分别将Δt 偏差量代入公式

(14)进行反计算 ,可得由此引起的预紧力的变化

量 ,大轴承预紧力变化量为 162. 70 N ,占理论预

紧力的 2. 67 %。小轴承预紧力的变化量为

110. 72 N ,占理论预紧力的 2. 43 %。由于热变形

和润滑等原因 ,隔圈的磨削量取正偏差。

4 　总　结

　　本文对 LAMOST 天文望远镜像场旋转轴

支撑轴承 ———双半外圈双列调心球轴承的预紧力

和预紧量的计算方法进行了探讨 ,并给出了具体

的计算实例。实际使用情况表明 ,这种计算方法

是可行的。现场安装预紧调整后实测表明 ,在任

一 50°范围内轴系的径向跳动 (像场旋转轴工作

范围) < 0. 02 mm ,轴向端面跳动 < 0. 03 mm。采

用这种轴承 ,满足了 L AMOST 项目对像场旋转

轴系刚度和旋转精度的要求。跟星实测像场旋转

轴旋转精度 RMS 值优于 0. 3″。

本文介绍的双半外圈双列调心球轴承的预紧

是先通过理论计算出预紧量 ,而后精确配磨隔圈

厚度来实现的。隔圈配磨量的加工精度会引起预

紧力的偏差。因此 ,需要对配磨量加工精度提出

相应的精度指标 ,以预紧力偏差低于总预紧力的

5 %为准。另外 ,此类轴承对于在其他地方的应

用 ,如文中所提的 0. 35 倍最大负载的预紧力 ,应

根据具体的使用情况做针对性的适当调整 ,如轴

承旋转速度、加速度、工作温度、负载波动、润滑

等。预紧力过大 ,虽然可以获得较高的轴承刚度

和抗载能力 ,但却使轴承的摩擦力矩增大 ,而且容

易出现“死点”,在高速下 ,轴承温升较大 ,影响轴
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承的寿命。如果预紧力过小 ,轴承刚度减小 ,在存

在较大的加速度和负载波动的情况下 ,容易发生

卸载 ,出现间隙 ,影响传动精度。因此 ,正确选择

预紧力的大小要综合各方面的因素。
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●下期预告

结合零速检测的微惯性系统混合滤波设计

高宗余 ,李德胜 ,王跃宗
(北京工业大学 机电学院 ,北京 100124)

为了实现对车载系统在运动过程中运行时间长、运动状态变化频繁、导航系统不稳定的非线性特点

进行有效合理的处理 ,以及在 GPS 信号缺失的情况下使导航系统能继续稳定可靠的工作 ,文章提出了

混合粒子滤波算法。首先 ,通过零速检测方法确定车载系统不同的动态特性。然后 ,针对检测结果提出

了混合滤波算法 ,即根据检测结果确定在不同的动态特性下采用 U KF 或者 U PF 对车载系统特性变化

进行不同处理。最后 ,根据实验结果对不同的方法进行了比较。实验结果表明 :车载导航系统在不同的

动态特性下采用本文提出的滤波方法有效的降低了载体在不同动态特性下的误差影响 ,特别在 GPS 缺

失的情况下。实验表明该方法能有效提高车载系统动态定位 ,减小由非线性误差导致车载系统误差积

累造成的影响 55 % ,处理速度提高大约 2 倍。
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